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1. Laat P(z2), z € C, een polynoom zijn met reéle coefficienten. Toon aan
dat de nulpunten van P reéel zijn of als complex toegevoegde paren
voorkomen.
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2. Definicer de functie f(z) door f(z) = .

{a) Toon aan dat de functie analytisch is in een omgeving van z = 0.

(b} Bereken expliciet de convergente machtreeks 3 7 ja,2" die in
een omgeving van z = 0 gelijk is aan f(z).

(¢) Bereken de convergentiestraal van die convergente machtreeks.

3. Bepaal de eerste drie termen in de Laurent-ontwikkeling voor

sin z

flz) = e,
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rond het punt z = (). Wat is het residue van deze functie in 2 = 07

4, Definieer de functie f(z) door f(z) = ei**. Laat zien dat de functie
| f(2)] een maximum bezit op de verzameling

{zeC:|Rez| <1, |Imz2{<1}.
Bereken dit maximum en beargumenteer het antwoord.

5. Bereken via residuenrekening de integraal
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6. Bepaal voor a > 0 de integraal
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met behulp van residuenrekening. Geef een afschatting voor de inte-
graal over de boog of formuleer een resultaat uit het boek waarmee
deze afschatting verkregen kan worden.
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